GK  Mathematik     Klausur Nr. 1                        26. 10. 04               Name: 

I)   Obersumme, Untersumme, Integral

Aufgabe 1: 

Gegeben ist der Graph der Funktion   f(x) =  - 0,25x 3 + 3x  im Bereich  - 4,5 
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1.1) Gib ein Intervall T1 = [a; b] an, für das gilt  
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 > 0. 

1.2) Gib ein Intervall T2 = [a; b] an, für das gilt  
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1.3) Gib ein Intervall T3 = [a; b] an, für das gilt  
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1.4) Begründe jeweils die Wahl des Intervalls.

 
Aufgabe 2:

2.1) Berechne für die Funktion  f  aus Aufgabe 1 die Untersumme U(4) und die Obersumme O(4) für das Intervall  [0 ; 4].Zeichne die ‚Teilflächen’ ein und gib alle Rechenschritte an.
2.2) Zeige, dass folgende Aussage falsch ist: Eine Untersumme U(n) kann nur dann positiv sein,  
 
  wenn alle ui (das sind die minimalen Funktionswerte auf den Teilintervallen)  positiv sind.
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II  Flächeninhalte

Aufgabe 3: 
Gegeben sind die Graphen von 

f(x) = - 0,5x 2 + 5   und  

g(x) =  x2  + 3x + 0,5.

3.1) Berechnen den Flächeninhalt der von  f  
  und  g eingeschlossenen Fläche. 

  Gib an, was du in den einzelnen Schritten 
  berechnest  und gib auch die einzelnen 

  Rechenschritte an.

3.2) Begründe, weshalb der Flächeninhalt der 
  von den Funktionen

      f2(x) = - 0,5x 2 + 7   und  

      g2(x) =  x2  + 3x + 2,5 

 eingeschlossenen Fläche genau so groß ist   
 wie der der Fläche aus  3.1).



Aufgabe 4:
4.1) Was bedeutet es, wenn für eine Funktion f folgende Aussage wahr ist:    
        A:  Für alle b > 0 gilt:  
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4.2) Zeige, dass die Aussage  A  nicht gilt für die Funktion f aus Aufgabe 1.

4.2) Es gibt Funktionen, für die A wahr ist. 
       Gib eine solche Funktion an. (eine Skizze als Begründung reicht)

Bewertung:  I:            II: 
















NOTE: 
laufende Kursarbeit:  
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